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Volební (hlasovací) hry

Situace:

• Máme parlament o 𝑚 křeslech, ve kterém je 𝑛 politických stran s počty mandátů
𝑎1, … , 𝑎𝑛.

• Pro přijetí návrhu v parlamentu je třeba 𝑘 hlasů, kde 𝑘 > 𝛼𝑚 pro nějaké 0 ≤ 𝛼 ≤ 1.
• Parametr 𝛼 se nazývá hlasovací pravidlo.
• Platí (ne)rozumné předpoklady: členové stran hlasují jednotně, členové koalic
hlasují jednotně, všechny koalice jsou stejně pravděpodobné.

Cíl:

• uvažovat situaci jako kooperativní hru a odhadnout sílu hráčů v konfliktu
• charakteristická funkce koalice 𝐾 bude zřejmě

𝑣(𝐾) = {
1 pokud ∑𝑖∈𝐾 𝑎𝑘 > 𝛼𝑚
0 jinak.
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Příklad – volební hry

Zadání: Mějme politické strany s počty mandátů 52, 34, 69, 28, 47, 43. Spočtěme, jak se
mění

• Shapley-Shubikův index síly (Shapleyova hodnota), a
• Banzhafův index síly (Bonus: jde o shapleyovu hodnotu s jednotkovými váhami?)

v závislosti na hlasovacím pravidle 𝛼.

Indexy síly:

• 𝑆𝑖 = {𝐾 ⊆ 𝑁 ∶ 𝑣(𝐾) = 1 ∧ 𝑣(𝐾 \ {𝑖}) = 0} pro všechna 𝑖 ∈ 𝑁, 𝑒𝑖 = |𝑆𝑖|.
• Shapley-Shubik:

𝑠𝑖 = ∑
𝐾⊆𝑆𝑖

(|𝐾| − 1)!(𝑛 − |𝐾|)!
𝑛!

,

• Banzhaf:
𝛽𝑖 =

𝑒𝑖
∑𝑗∈𝑁 𝑒𝑗 3


