4EK421 — cviceni ¢. 12 — rtuzné priklady

1 Otravena cokolada

Mgjme Gtvercovou tabulku ¢okolady o rozméru m x n, max{m,n} > 1. Dilek
na pozici (1, 1) je otraveny. Dva hraci stiidavé ¢okoladu podle jistého pravidla
ujidaji. Ten, kdo sni otraveny dilek, prohraje.

Pravidlo pro ujidéni je néasledujici. Hra¢, ktery je pravé na tahu, vybere
dosud nesnédeny dilek na pozici (i,j), a sni vSechny dilky nachéazejici se ve
Gtverci tvofeném (potencialné jiz snédenymi) dilky (4, 5), (¢,n), (n,5), (n,n).

Hru je mozné hrat na http://hry.polyedr.cz/chocolate.

Ukoly.

e Uvazujme hru s m = n > 1. PopiSme vyhréavajici strategii pro hrace, ktery
zacina.

e Dokazme, Ze (v obecném piipadé) existuje vyhravajici strategie pro hrace,
ktery zacina.

e Ukazme, Ze pocet stavi, do kterych se hra muze dostat, je exponenci-
alné velky v Q(min{m,n}) (tj. Ze vyhravajici strategii neni tnosné hledat
hrubou silou; Q(z) znamena funkei vétsi nez ngjaka linearni funkee x).

2 Kostky — parovy hlasovaci paradox

Meéjme t¥i Sestisténné kostky. Pfedpoklddejme, Ze na sténéch téchto kostek jsou
navzijem rizna &isla. Zavedme mezi kostkami relaci ,,JeLepsi(k, 1)“, ktera plati
pro takovou dvojici kostek (k,1), Ze hodime-li jednou ob&ma kostkami, je prav-
dépodobnost, Ze na kostce k padne vétsi ¢islo nez na kostce I, (ostfe) v&tsi nez
p=0.5.

Oznacme nyni naSe tii kostky pismeny k,[,m. Na 18 stén téchto 3 kostek
umistéme ¢isla z mnoZiny {1,...,18} (kazdé &islo je umisténé pravé na jedné
sténd nékteré z kostek) tak, aby relace JeLepsi nebyla tranzitivni (tj. napi. aby
zaroveil platilo JeLepsi(k, 1), JeLepsi(l, m) a JeLepsi(m, k)).

Jaké muzeme zvolit nejvétsi p v definici relace JeLepsi, aby netranzitivita
mohla zustat zachovana?

Povsimnéme si vztahu s parovym hlasovacim paradoxem: lze vybrat poradi
kostek takové, abychom pfi provedeni dvou péarovych srovnani mohli oznadit za
nejlepsi kteroukoli kostku.


http://hry.polyedr.cz/chocolate

3 Ostrov prokletého radu

Na jistém ostroveé zijf jisti mnisi jistého radu. Rad s sebou nese bfemeno v podobé
straglivé kletby: néktefi mnisi mohou mit cervené oc¢i. Rad se s kletbou vyrovnal
zavedenim nasledujicich pravidel:

1.

kazdy mnich obyva vlastni celu, ve které travi dobu od desaté hodiny
veCerni do paté hodiny ranni,

zjisti-li néktery mnich, Ze méa Cervené o¢i, je o nasledujici ptlnoci spachat
ve své cele sebevrazdu,

mnisi maji zakdzano se navzajem informovat o barvé oci,

na ostrové nejsou zadné odrazivé plochy (tj. mnich nema prostredek, jak
bez informace z vnéjsku zjistit vlastni barvu o¢i), a

mnisi se kazdy den potkavaji (tj. kaZdy mnich zna barvu o¢i ostanich
mnichu).

Vzhledem k pravidlim 3 a 4 Ziji na ostrové vSichni mnisi ve vSeobecné spokoje-

nosti.

Jednoho dne v8ak navstivi ostrov turista, ktery nevi nic o kletbé ani o pra-
vidlech Fadu (nebo to vi a je prost$ zly). Kdyz odjizdi, fekne viem mnichtim:
,Nékteli z vas maji Gervené oci.”

Pfedpokladejme, Zze v8ichni mnisi turistovi v&fi a ze védi, ze mu vsichni v&ri.
Co se po turistové odjezdu stane a kdy?



	Otrávená čokoláda
	Kostky – párový hlasovací paradox
	Ostrov prokletého řádu

